
Problèmes Mayhem
Pour être admissibles au D́EFI MAYHEM de f évrier 2002, les solutions doivent

avoir été post́eesavant le1er juin 2002, cachet de la poste faisant foi.À chaque
probl ème pŕesent́e devraêtre annex́ee une fiche de renseignements de l’élève.

M29. Propośe par l’équipe de Mayhem.
On d́efinit le “produit singulier” de deux nombres comme la somme des produits de leurs

chiffres respectifs. Par exemple :235 ×s 718 = 2 × 7 + 3 × 1 + 5 × 8 = 57. Trouver deux
nombresA etB tels queA×s B = 2002 etA+B soit minimale.

M30. Propośe par Haralampy Steryion, Chalkis, Greece.
Trouver toutes les fonctionsf : R→ R satisfaisant la condition

f(x+ y) = f(x)ef(y)−1 pour toutx, y ∈ R.

M31. Propośe par l’équipe de Mayhem.
On consid̀ere quatre sph̀eres de rayon unité, chacune tangente aux trois autres. Trouver le

rayon des deux sphères qui sont simultanément tangentes aux quatre sphères donńees.

M32. Propośe par Nicolae Gustia, North York, Ontario.
Montrer que si dans un triangle, les anglesA,B etC satisfont la condition8 cosA cosB cosC =

1, alors le triangle est́equilat́eral.

M33. Propośe par Richard Hoshino, Dalhousie University, Halifax, Nova Scotia.
Les entiersa, b etc sont trois termes consécutifs d’une suite ǵeoḿetrique. Sia+ b+ c = 7,

trouver toutes les valeurs possibles dea, b et c.


